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ADICA

Soma de dois nUmeros

Dados dois conjuntos, A e B, finitos e disjuntos, a soma dos seus cardinais € igual ao

cardinal da sua reunido. Simbolicamente,
#HA+#B=#AUB) o ANB=Y

e Adicdo como aplicacdo
NxN - N
(a,b)~»a+b

Vapendcen:C=a+h

e Propriedades da adi¢gdo em No
& Comutatividade
atb=b+a,VapeNo
£ Associatividade
(@+b)y+c=a+(b+c), VanceNo
% Existéncia de elemento neutro

a+0=0+a=a,VacNo

e Adicdo iterada
Seja n um namero natural diferente de 1.
Chama-se soma de n nimeros a; , az, ..., &, ao numero que se obtém adicionando o primeiro
com o segundo, adicionando o resultado com o terceiro, e assim sucessivamente, até chegar
ao Ultimo. A soma dos n nimeros dados — chamados parcelas, representa-se pela notagédo a; +
n
ax+ ... + ap, ou ainda pela nota¢do mais condensada Z a, - |1é-se somatorio de ax de 1 an.
k=1
Paran =2, vem

2
aitaz= )y a,
k=1
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Paran =3, vem
3
aitaz+tas= ) a
k=1
Paran =4, vem

4
ataxtazta= ) a
k=1

Define-se soma de um Unico numero como sendo esse mesmo numero. Simbolicamente,

1
Zak =ai

k=1

ou

2

>a =a

k=2

A comutatividade e a associatividade estendem-se a adigdo iterada, ou seja,
% Comutatividade generalizada a soma de varios nimeros ndo se altera quando se muda a ordem
das parcelas.

& Associatividade generalizada a soma de varios nimeros ndo se altera quando se substituem
duas das mais parcelas pela sua soma.

e Relacdo de grandeza entre niUmeros
Diz-se que o numero de elementos de um conjunto A é menor que o nimero de elementos de

um conjunto B, quando A € equipotente a uma parte de B, mas ndo é equipotente a B.

£ A inclusdo estrita entre conjuntos finitos A e B (ndo vazios) da lugar a relacdo de grandeza,
expressa pelo sinal <, entre nimeros naturais. Simbolicamente,

AcBAA=B=#A<#B

%A relacdo < entre nimeros traduz a relacdo — entre conjuntos. Simbolicamente,

AcB=#A<#B
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e Adicdo e relacdo de grandeza
w= Proposicdo 1 — A soma de dois numeros naturais € sempre maior que qualquer desses

ndmeros. Simbolicamente,

a<atX,Vaxen

= Proposicdo 2 — Dados dois numeros naturais, a € b, tais que, a < b, existe sempre um

namero natural x tal que a + x = b. Simbolicamente,

Vaben:a<b=3dcn:a+x=b

= A conjuncdo das proposicdes 1 e 2 pode enunciar-se como:

a<be3Ii,a+x=b

w= A adicdo é uma operacdo monotona, i.e., adicionando 0 mesmo nimero a ambos 0S

membros duma relacdo de grandeza, a relagdo mantém-se. Simbolicamente,

a<b:>a+C<b+C,va,b,cEN

= Propriedade da reducédo ou propriedade do corte

a+C:b+C:>a:b,Va,b,0eN

= Dados dois numeros, a, b € N, ndo pode existir mais de um x € N tal que a + x = b.

Simbolicamente,

atx=bara+y=bh=x=y
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